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  )محمد الكیال(                     الاشتقاق
� 

Ëقابلیة الاشتقاق في عدد:  

 : إذا كانت النھاية0x قابلة للاشتقاق في العدد fن دالةإنقول 
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   منتھیة

):  ويرمز له بالرمز0xفيfھذه النھاية تسمى العدد المشتق للدالة  )0f ' x  

Ëالدالة التآلفیة المماسة لمنحنى دالة-معادل المماس لمنحنى دالة :  

  0xدالة قابلة للاشتقاق في fلتكن

) : ھي0xفي النقطة التي أفصولھا fاس لمنحنى الدالة معادلة المم  )( ) ( )0 0 0y f ' x x x f x= - +  

) : كما يلي¡ المعرفة علىuالدالة  ) ( )( ) ( )0 0 0u x f ' x x x f x= - +  

                   0x  بجوارf و ھي تقريب للدالة0xفي النقطة التي أفصولھا fة المماسة لمنحنى الدالة تسمى الدالة التآلفی

Ëقابلیة الاشتقاق على الیمین-قابلیة الاشتقاق على الیمین :   

) إذا كانت النھاية 0xقابلة للاشتقاق على الیمین فيfن دالة إنقول   ) ( )0
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  منتھیة

) : له بالرمزو يرمز0xعلى يمین fھذه النھاية تسمى العدد المشتق للدالة  )0f ' xd  

): إذا كانت النھاية0xقابلة للاشتقاق على يسارfن دالة إنقول   ) ( )0
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  منتھیة

) :و يرمز له بالرمز0xعلى يسار f العدد المشتق للدالة تسمى النھايةھذه  )0f ' xg  

  
 و 0xقابلة للاشتقاق على الیمین و على الیسار فيf إذا كانت 0xقابلة للاشتقاق فيfتكون دالة 

( ) ( )0 0f ' x f ' xg d=  

Ëالاشتقاق و الاتصال:  

  0xتكون متصلة في f فإن 0xقابلة للاشتقاق في عدد fإذا كانت دالة 

Ëجدول مشتقات بعض الدوال الاعتیادية:  
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Ëالعملیات على الدوال المشتقة:  
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Ëمشتقة دالة الجذر-مشتقة مركب دالتین :  
 ( ) [ ]0 0u v ' u ' v v '= ´  ( ) u '
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Ëالاشتقاق و تغیرات دالة:  
  Iدالة قابلة للاشتقاق على مجال fلتكن
 ( )f x I f ' x 0Û " Î            ³ تزايدية على المجالI 

 ( )f x I f ' x 0Û " Î  Iتناقصیة على المجال             £

 ( )f x I f ' x 0Û " Î   Iثابتة على المجال             =

Ëالاشتقاق و التأويل الھندسي:  
 

  :يقبل) Cf(التأويل الھندسي المنحنى  استنتاج  النھاية
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) مماسا في النقطة )( )0 0A x ;f x معامله 

 aالموجه ھو 
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f قابلة

للاشتقاق 
   0xفي

)مماسا أفقیا في النقطة  )( )0 0A x ;f x  
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  النقطة فيیمینالنصف مماس على 

( )( )0 0A x ;f x معامل الموجه لحامله ھو ؛ a  
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f قابلة

  للاشتقاق على
   فيیمینال نصف مماس أفقي على  0x يمین 

) النقطة )( )0 0A x ;f x  
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   فيیمینالنصف مماس عمودي على  

)النقطة  )( )0 0A x ;f xموجه نحو الأسفل  
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f غیر قابلة

  للاشتقاق 
   فيیمینلا نصف مماس عمودي على  0xعلى يمین

)النقطة  )( )0 0A x ;f xموجه نحو الأعلى   
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 النقطةفي یسار النصف مماس على 

( )( )0 0A x ;f x معامل الموجه لحامله ھو   ؛a  
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f قابلة

  للاشتقاق 
  0xعلى يسار 

  
  

  یسارال نصف مماس أفقي على

)النقطة في  )( )0 0A x ;f x  
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   فيیسارالنصف مماس عمودي على 

)النقطة  )( )0 0A x ;f xموجه نحو الأعلى  
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f غیر قابلة

  للاشتقاق
 في یسار النصف مماس عمودي على   0x على يسار

)النقطة )( )0 0A x ;f xموجه نحو الأسفل   


